Cep telefonunuzu gozetmene teslim ediniz.

Deposit your cell phones to an invigilator.
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ADI: Soru Puan | Puanimmz
SOYADI: 1 95
OG&RrENCE No: 5 20
BOLUM: 3 30
Ocr. Uvesi: Neil Course Vasfi Eldem M.Tuba Giilpmar v/ Hasan Ozekes 4 25
IMzA:

Toplam | 100

o Sinav stiresi 90 dakika.

e Simavda kopya geken, kopya veren, kopya
cekme girisiminde bulunan  &grenci,
o smavdan sifir (0) not almig sayilir
ve hakkinda “Yiiksekogretim Kurum-
lar1 “ogrenci Disiplin  Yonetmeligi”
nin ilgili hiikkiimleri uyarinca “Disiplin
Sorugturmasi” agilir.

sonucunuz dogru bile olsa, ya ¢ok az puan
verilecek ya da hi¢ puan verilmeyecek.

o | Cevabiniz1 kutu | igine aliniz.

e Kapak sayfasimi MAVI tiikenmez ka-
lem ile doldurunuz.

Cevaplarinizi, aksi istenmedikge, tam ola-

rak (Ornegin, g veya 5v/3) yaziniz.

Hesap makinesi cep telefonunuzu

kiirsiiye birakiniz.

ve

Bir sorudan tam puan alabilmek igin,
islemlerinizi agiklamak zorundasiniz.

Bir cevapta "gidig yolu” belirtilmemigse, e Yukaridaki tabloya higbir sey yazmayiniz.

1 0 -3
0 1 —4

1. (a) [10 puan| W = 3l 21|
2 -3 6

1

-8
7

kiimesinin R* i¢in bir baz olup olmadigini belirleyiniz.

1 0o -3
0 1 -4
-3 2 1
2 -3 6

Solution: W kiimesi lineer bagimsiz kiime olmalidir.

1 1 0 -3 1 10 -3 1
-3 0 1 -4 -3 01 -4 -3
-8 0 2 -8 —5/71o0 0 1
7 0 -3 12 5 00 0 O

Vektorler lineer bagimli oldugundan W kiimesi R* icin bir baz degildir.

a b ¢ g h i
(b) d e f|=3ise|-3d+2a —3e+2b —3f+ 2c| determinantinin degerini hesaplayniz.
g h 1 2a 2b 2c
Solution:
a b c g h i g h i g h i
d e fl=3=|d e f|l=-3=|-3d -3¢ -3f=(-3)(2)(-3)=|-3d+2a —3e+2b —-3f+2c| =18
g h 1 a b c 2a 2b 2c 2a 2b 2c
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(Z a—>b
2. T :R* — R3 lineer doniisiimii 7' o= (2t b—2c+d| ile tanimlansin.
6b — 4c —2d
d
(a) T’nin matris gosterilimini yaziniz.
Solution:
A a—b L -1 0 07|}
T c = (2a+b—2c+d 2 1 -2 1 .
d 60 —4c—2d 0 6 —4 -2 d

(b) T’nin cekirdegi icin bir baz bulunuz.

Solution:
1 -1 0 0 0 1 -1 0
2 1 -2 1 0|~{f0 3 -2
0 6 —4 -2 0 0 6 —4

$4:0,

3xe — 223+ x4 =0,

0 1 -1 0 0 O
0] ~|0 3 -2 1 O
0 0 O 0 -4 0
2
2
T —T2=0=>x= 3x2
0

(c) T’nin gorintisii i¢in bir baz bulunuz.

dordiincii stitunlar:1 bir baz olusturur.

17 [-1
2, 1
ol |6

Solution: Birinci, ikinci ve dordiincii siitunlar pivot eleman icerir. Dolayisiyla A matrisinin birinci, ikinci ce

(d) T’nin rankim bulunuz.

Solution: Rank T" =3
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3. (a) A= {_43 ﬂ matrisinin 6zdegerlerini ve karsilik gelen 6zvektorlerini bulunuz.

Solution:

AAIO:>‘4__3)‘ 4EA’0:>(4/\)2+90:»/\14+3¢,A243¢

(A—(4+3))v=0= [4 (f; 3i) 4 (f+ 3@} = [_?;,Z _332] ~ [_22 g} ~ [Oi (ﬂ =v= m

Ao = 4 — 3i 6zdegerine kargilik gelen 6zvektor ise v = [z] olur.

(b) A= B (1)] ise A* degerini bulunuz.

Solution: A* = PD*¥P~! oldugu kullanilarak hesaplanabilir. A matrisinin 6zdegerleri A\; = 5, Ao = 1 ’dir.

(A—5I)v:0:[0 ° 8}:v:[2 1]

2
(A—I)w:0:>{;1 8]:>w:[0 1]
e O F e R P [ B e
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) 3 -2 4
4. (a) Ozdegerleri \{ = —2ve A\o = A3 =7o0lan A= [—2 6 2| matrisinin 6zvektorlerini bulunuz.
4 2 3
Solution:
5 -2 4 0 1 -4 -1 0 1 —4 —1 0] 2
M=-2=A+2)vy=0=|-2 8 2 0|~ |[—-2 8 2 0f~]0 2 1 0| =vi=|1
4 2 5 0 4 2 5 0 0 0 0 0 -2
—4 -2 4 2 1 =2 [ 1 0
M=T=(A-Tva=0=|-2 -1 2|~ |0 0 0| =ve=|-2|,vz=]2
4 2 —4 0 0 O | 0 1
2 1 0
A matrisinin \y = —2 ve As = A3 = 7 O6zdegerlerine karsilik gelen 6zvektorleri sirasiyla | 1 |, |—=2| ve |2/,
-2 0 1
respectively.

(b) A = QDQT olacak sekilde A matrisini orthogonal kosegenlestiren () matrisini bulunuz.

Solution: Oncelikle A matrisinin 6zvektorlerini Gram Schmidt kullanarak ortanormal hale getirelim.

2

u; =Vvy = 1
__2_

< vg,u; > 1 0 2 1

Uz = Vg — = |-2| — = 1 = |=2

<ui,u; > 0 9 _9

<vsu > <vsup> OF o2 4|t 1%
uz = vg — - o= 12 —=] 1| —-——|-2| ==1|2
<ui,u; > < ug,uz > 1 9 _9 5 0 5 5

1

u; ! = — 1

el 3|,

U2 1 1

U2 = — |-2

Tuall V5 |

us 5 1 ‘21 1 ‘21

u = —- = —

* T llusll T 3vE5 5| 3VE |5
5 0 0 2 1 _4-

- 3 V& 3\{5

1 2
D= 0 7 0 7VeQ— §2 _ﬁ ﬁ
0O 0 7 = 0 35




