Cep telefonunuzu gozetmene teslim ediniz.

Deposit your cell phones to an invigilator.
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ADI: Soru Puan | Puaniniz
SOYADI: 1 25
O&RENCi No: 9 95
BOLUM: 3 25
OGr. Uvesi: Neil Course Vasfi Eldem M.Tuba Gilpmar v/ Hasan Ozekes 4 25
IMzA:

Toplam | 100

o Sinav stiresi 70 dakika.

e Simavda kopya geken, kopya veren, kopya
cekme girisiminde bulunan  &grenci,
o smavdan sifir (0) not almig sayilir
ve hakkinda “Yiiksekogretim Kurum-
lar1 “ogrenci Disiplin  Yonetmeligi”
nin ilgili hiikkiimleri uyarinca “Disiplin
Sorugturmasi” agilir.

e Cevaplarinizi, aksi istenmedikge, tam ola- sonucunuz dogru bile olsa, ya ¢ok az puan

verilecek ya da hi¢ puan verilmeyecek.

o | Cevabiniz1 kutu | igine aliniz.

e Kapak sayfasimi MAVI tiikenmez ka-
lem ile doldurunuz.

rak (Ornegin, g veya 5v/3) yaziniz.

e Hesap makinesi ve cep telefonunuzu

kiirsiiye birakiniz.

e Bir sorudan tam puan alabilmek igin,
islemlerinizi agiklamak zorundasiniz.

Bir cevapta "gidig yolu” belirtilmemigse, e Yukaridaki tabloya higbir sey yazmayiniz.

1 -2 6 5 0
0 1 -1 -3 3 o oo .
1. ol 121112113 1 vektorlerinin gerdigi uzayin bir bazini bulunuz.
1 1 -1 —4 1
Solution:
1 -2 6 5 0 1 -2 6 5 0 1 -2 6 5 0 1 -2 6 &5 0
A— o 1 -1 -3 3 0o 1 -1 -3 3 o 1 -1 -3 3 0o 1 -1 -3 3
|0 -1 2 3 1 0o -1 2 3 -1 0 0 1 0 2 0 0 1 0 2
1 1 -1 -4 1 0o 3 -7 -9 1 0 0 -4 0 -8 o 0 0 0 0
A matrisinin birinci, ikinci ve ti¢iincii siitunlar: lineer bagimsizdir. Dolayisiyla
1 -2 6 5 0 1 -2 6
g 0 1 -1 -3 _q 0 1 -1
PEY Yol (=1 L2 |3 |-1| (=" o] |-1|" ]| 2
1 1 -1 —4 1 1 1 -1
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1 2 3 6 -3 5 1 01 0 1 1
0 5 5 6 -1 10 o110 1 2 .
2. A= 90 -2 3 -5 _9 ve B = 000 1 -1 0 satirca denk matrisler olsunlar.
-1 1 0 0 O 1 00 0 0 0 O

(a) Nul A i¢in bir baz bulunuz.

Solution: sistemin 6-3=3 parametreye bagh sonsuz ¢oziimi vardir.

I —T3 — T5 — T -1 -1 -1

"E47"E5:0:>1;4:x5 €2 7:I3*"L'572£E6 —1 —1 -2

T3 x3 1 0 0

T2t s+ s 206 =05 @ = mas — a5 20 = X = za| T ~lo z3 + 1 x5+ ol¥

T1ta3t+xstae=0=21=—03—x5 —T6 x: 332 0 1 0

T Tg 0 0 1
~11 [-1] [-1
-1 —1 -2
1 0 0

kiimesi A'nmin sifir uzay1 igin bir baz olugturur.

= O O

(b) Col A igin bir baz bulunuz.
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Solution: B matrisinin birinici, ikinci ve doérdiincii siitunlar: pivot elemanlar igerir. Dolayisiyla A matrisinin birinici,

1 2 6
ikinci ve dordiincii siitunlar1 ColA igin bir baz olusturur. 9| (5) '3 kiimesi Col A i¢in bir bazdir.
-1 1 0

(c) A matrisinin rankini ve sifirliligin1 bulunuz.

Solution: Rank A= dim (Col A)= 3
Nullity = dim (Nul A)=3
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-1 2 1 1 1 2
3. V= 1(,-3],]|-3 ve W = 20,12, (3 kiimeleri R3"iin iki baz1 olsunlar.
0 -3 -5 4 3 6
2
(a) v = |—1| vektdriiniin Vbazina gore koordinatlarini bulunuz.
1
Solution:
V =(C1V] + CaVa + C3V3
2] 1 2 1 -1 2 1 c1 2]
1|l =c |1 |4+c|-3|+c|-3|=|1 -3 =3| |ca| =1|—-1
1 0 -3 -5 0 -3 —=5| |cs 1
-1 2 1|2 1 -2 —1]-2 1 0 3[4 10 0] 2 ]
1 -3 3|-1|({~|0 1 2|-1|~]012|-1|~]010]|3
0 -3 -5/ 1 0 -3 -5/ 1 0 0 1|-2 0 0 1|-2]
2
vy =13
-2

(b) V’den W bazina gegig matrisi olan P matrisini bulunuz.

WV
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i 4 = -1 ~ =
Solution: P =W~'V, [W|V] [I|W£V} veya P=[Wilw [volw  [vslw]
(101 2[-1 2 1 (101 2 | -1
wivi~ [ P l=]2 231 -3 3|~|0 0 1|3
WeVS o l4 36,0 -3 -5 0 -1 2| 4
1 1 2)-1 2 1] 1 003 -9 —-8] 1 0 0|3
~|0 1 2/—4 11 9|~012/-4 11 9 |~|010|2
00 1|-3 7 5 00 1|-3 7 5 00 1|-3
3
P =2
WV _3

2
-7

—11

-9
-3

-9
-3

1
-5
-9 |
-8 ]
-1

5 -
-8
-1
5

c) | 5 puan P matrisini kullanarak v vektoriuniin W bazina gore koordinatlarimi bulunuz.
© [Fom] 7, : g z

Solution:
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. 2y + 3z
™3 4 e 1 A ) _|rty—22 .. ) T
4. (a) L : R> — R* bir lineer doniisim olsun. L Z e Az +y olmak tlizere L’nin matris gosterilimini
3r—y—z
bulunuz.
Solution:
L(x) = Ax
. 2y + 3z 0 2 3
I Ty — 22 11 2| |
Z Az +y 4 1 oY
Jr—y—=z2 3 -1 -1

. 2 . _p(O)] . s V. .
(b) T : Py — R* olmak tizere T'(p) = {p (1)} olsun. T"nin ¢ekirdeginin bir bazi olan p € Py polinomunu bulunuz.

Solution:

kerT ={p:p € Py ve T'(p) = 0}

oo - (8] - 9] 5.
a=0
b+c=0

kerT = {p :p(t) = (ftthQ) ¢, c € IR{} = Span{7t+t2}
p(t) = —t + t*

= p(t) = —ct + ct?




